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	 หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นประถมศึกษาปีที่ ๖ เล่ม ๑ ได้เรียบเรียงเนื้อหา

สาระให้มีความสอดคล้องตามมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับ

ปรับปรุง พ.ศ. ๒๕๖๐) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช ๒๕๕๑ ส�ำหรับให้ 

สถานศึกษาใช้ประกอบการเรียนการสอนและใช้เป็นแนวทางในการออกแบบกิจกรรมการเรียนรู้ให้แก่ 

ผูเ้รยีน เพือ่น�ำไปสูก่ระบวนการคดิ วเิคราะห์ สงัเคราะห์ และประยกุต์ใช้ในชวีติประจ�ำวนั โดยหนงัสอืเล่มนี้ 

มีการจัดเรียงล�ำดับหน่วยการเรียนรู้ที่เกี่ยวข้องเชื่อมโยงเป็นไปในทิศทางเดียวกัน และล�ำดับเนื้อหา 

มคีวามต่อเนือ่ง เรียงจากง่ายไปยาก ซึ่งประกอบด้วยส่วนของเนื้อหา แบบฝึกหัด กิจกรรมการเรียนรู้  

มีการวัดผลและประเมินผล เพื่อพัฒนาผู้เรียนให้เกิดการเรียนรู้ การคิดแก้ปัญหา เสริมสร้างทักษะและ

กระบวนการทางคณิตศาสตร์ได้เป็นอย่างดี  

	 คณะผู้จัดท�ำหวังเป็นอย่างยิ่งว่าหนังสือเล่มนี้จะเป็นประโยชน์ต่อการเรียนการสอน และเป็น 

ส่วนส�ำคัญในการพัฒนาเยาวชนให้มีความรู้ความสามารถทางคณิตศาสตร์ที่สอดคล้องกับยุคปัจจุบัน 

ขอขอบคุณคณะครู ตลอดจนหน่วยงานและบุคลากรทุกท่านที่มีส่วนในการจัดท�ำหนังสือเล่มนี้ไว้ 

ณ โอกาสนี้ หากมีข้อบกพร่องหรือข้อเสนอแนะประการใด ทางคณะผู้จัดท�ำยินดีน้อมรับค�ำติชม 

เพื่อน�ำมาปรับปรุงและพัฒนาให้มีความสมบูรณ์มากขึ้น	 	 	 	 	 	

		

คณะผู้จัดท�ำ

ค�ำน�ำ



	 หนังสือเรียนรายวิชาพื้นฐาน คณิตศาสตร์เล่มนี้ได้รับการออกแบบมาให้แต่ละหน่วยการเรียนรู้ 

มีส่วนประกอบต่าง ๆ ที่ทำ�ให้นักเรียนมีความรู้ ความเข้าใจ และความคิดอ่านด้านคณิตศาสตร์ที่ดีและ

ชัดเจนมากขึ้นจากเนื้อหาหลัก ซึ่งสามารถแยกอธิบายได้ ดังนี้

เกมคณิตศาสตร์ส�ำหรับฝึกทักษะ

ทางคณิตศาสตร์

MATH PUZZLE

ความรู้เสริมหรือเกร็ดความรู้ต่าง ๆ 

ที่เกี่ยวข้องกับหน่วยการเรียนรู้

น่ารู ้กระทู้ส�ำคัญ

สรุปแนวทางการให้นิยาม สมบัติ ทฤษฎี สัจพจน์ 

และขั้นตอนวิธีการต่าง ๆ หรือสรุปเนื้อหา

ของหน่วยการเรียนรู้

สาระส�ำคัญ

อธิบายสิ่งที่มีโอกาสพลาดบ่อย

หรือขั้นตอนที่ควรระวัง

ควรระวัง

ความรู้พื้นฐานที่จ�ำเป็นก่อนเรียน

รู้ก่อนเรียน

แนะน�ำวิธีคิดในขั้นตอนต่าง ๆ 

ระหว่างเนื้อหา

แนะแนวคิด

แบบทดสอบวัดความรู้พื้นฐานที่จ�ำเป็น เพื่อ

ประเมินความพร้อมก่อนเข้าสู่หน่วยการเรียนรู้

ทดสอบความพร้อม

ค�ำชี้แจงการใช้หนังสือ

โจทย์ที่ให้ผู้เรียนได้ใช้วิธีท�ำ

ตามตัวอย่างเพื่อฝึกฝน

น้องลองท�ำ



สรุปองค์ความรู้ของหน่วยการเรียนรู้ 

สรุปความรู้

ประเมินความรู้ที่ได้รับในหน่วยการเรียนรู้

ทบทวนตัวเอง

เรื่องราวเกี่ยวกบัคณติศาสตรซ์ึ่งสามารถพบ

ได้ในชีวิตประจ�ำวันเเละเกี่ยวข้องกับเนื้อหา

ในหน่วยการเรียนรู้ โดยสามารถน�ำความรู้

จากหน่วยการเรียนรู้ไปประยุกต์ใช้ได้

คณิตศาสตร์
 รอบตัว

เกม/กิจกรรมที่ส่งเสริมให้นักเรียนน�ำ 

องค์ประกอบที่ได้เรียนรู้จากใน

หน่วยการเรียนรู้มาใช้ในการท�ำกิจกรรม

หรือแก้ปัญหาและสะเต็ม

กิจกรรมท้ายหน่วยการเรียนรู้

ค�ำถามประลองยุทธ์

แบบฝึกหัดที่มีลักษณะใกล้เคียง

การทดสอบทางการศกึษาระดบั

ชาติขั้นพื้นฐาน (O-NET)

ระดับความยากง่ายของแบบฝึกหัด

*	 ง่าย

**	 ปานกลาง

***	ยาก

แบบฝึกทักษะ

แบบทดสอบความรู้หลังเรียน 

เพื่อให้ผู้เรียนประเมินว่าส่วนใดที่ท�ำได้ดี

และส่วนใดที่ยังต้องพัฒนา

แบบทดสอบท้ายหน่วยการเรียนรู้
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1. สามารถหาตัวประกอบ ตัวประกอบเฉพาะ และแยกตัวประกอบได้
2. สามารถหา ห.ร.ม. และ ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับไม่เกิน 3 จ�ำนวนได้
3. น�ำความรู้เกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น. มาใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้

จุดประสงค์การเรียนรู้

ตัวหารร่วมมาก

และตัวคูณร่วมน้อย
1หน่วยการเรียนรู้ที่

	 ฟ้าต้องการแบ่งขนมให้เพื่อนในวันปีใหม่ จึงไปซื้อโดนัทมา 12 ชิ้น และลูกอม

20  เมด็ แล้วแบ่งขนมทัง้หมดใส่ถงุ ถงุละเท่า ๆ  กนั โดยไม่ให้ขนมแต่ละชนดิปนกนั และ

ไม่มีขนมเหลือ ฟ้าจะแบ่งขนมได้มากที่สุดถุงละกี่ชิ้น เพื่อแจกเพื่อน ๆ ในวันปีใหม่ 

นักเรียนจะได้เรียนรู้วิธีการแก้โจทย์ปัญหานี้โดยใช้ความรู้เรื่อง 

“ตัวหารร่วมมากและตัวคูณร่วมน้อย”



3. 	ตัวคูณร่วมน้อย 
3.1 	ตัวคูณร่วม

3.2 	ตัวคูณร่วมน้อย หรือ ค.ร.น.

1.	 ตัวประกอบของจ�ำนวนนับ
1.1 	ตัวประกอบ

1.2 	จ�ำนวนเฉพาะ 

1.3 	ตัวประกอบเฉพาะ

1.4 	การแยกตัวประกอบ

2.	 ตัวหารร่วมมาก
2.1 	ตัวหารร่วม

2.2 	ตัวหารร่วมมาก หรือ ห.ร.ม.	

4.	 โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับ 

	 ห.ร.ม. และ ค.ร.น.

ตัวหารร่วมมากและตัวคูณร่วมน้อย

สาระการเรียนรู้

2

3

4

1

ค 1.1 ป.6/4 	 หา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับไม่เกิน 3 จ�ำนวน

ค 1.1 ป.6/5	 หา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับไม่เกิน 3 จ�ำนวน

ค 1.1 ป.6/6	 แสดงวิธีหาค�ำตอบของโจทย์ปัญหาโดยใช้ความรู้เกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น.

10
2 × 5

ห.ร.ม.

ค.ร.น.

ตัวชี้วัด



3ตัวหารร่วมมากและตัวคูณร่วมน้อย

ทดสอบความพร้อม

1.	จงหาผลคูณของจำ�นวนต่อไปนี้

	 1) 7 × 2	

	 2)	9 × 5	

	 3)	12 × 4	

	 4)	312 × 7

2.	จงหาผลหารของจำ�นวนต่อไปนี้

	 1)	21 ÷ 3	

	 2)	18 ÷ 2	

	 3)	48 ÷ 4		

	 4)	75 ÷ 5

3.	จงหาผลหารและเศษเหลือของจำ�นวนต่อไปนี้

	 1)	31 ÷ 2	

	 2)	72 ÷ 5	

	 3)	87 ÷ 6		

	 4)	75 ÷ 4	

5) 2 × 3 × 3

6)	2 × 5 × 7

7)	3 × 5 × 11

8)	2 × 3 × 3 × 5

5)	312 ÷ 3

6)	259 ÷ 7

7)	1008 ÷ 9

8)	3240 ÷ 8

5)	420 ÷ 9

6)	531 ÷ 8

7)	5238 ÷ 11

8)	7430 ÷ 12
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รู้ก่อนเรียน
การคูณมีวิธีการดังนี้ 

การหารมีวิธีการดังนี้

	 น�ำจ�ำนวนทุกหลักของตัวคูณ คูณกับจ�ำนวนทุกหลักของตัวตั้ง โดยเริ่มจากหลักหน่วยก่อน

ตัวอย่างเช่น
	  3	7	8	4 ×
						   9

	 3	4	0	5	6

377

การหารไม่เหลือเศษ ตัวอย่างเช่น

ไม่เหลือเศษ

	
5	8

	 3 9 224 1g  
-
	 		     	    

5 × 24		  1	2	0	             

			   1	9	2   
-

8 × 24           		  1	9	2 

				    0

1,392 ÷ 24 = 58

	 เมื่อ 1 หารด้วย 24 ไม่ได้ ให้เลื่อน 1 ไป

พจิารณารวมกบัหลกัถดัไปจนกว่าจะหารด้วย 24 ได้ 

คือ 139 หารด้วย 24 มีค่าเท่ากับ 5 เศษ 19 ดึง 2 

ลงมาได้ 192 

	 แล้ว 192 หารด้วย 24 มีค่าเท่ากับ 8 และไม่

เหลือเศษ

	 			 
5	8

	 24 1 4 0 8g  
-
	  		      	    

5 × 24		  1	2	0	              

			   2	0	8  
-

8 × 24           		  1	9	2 

			   1	6

1,408 ÷ 24 ได้ 58 เศษ 16

เหลือเศษ

การหารเหลือเศษ ตัวอย่างเช่น  

	 เมื่อ 1 หารด้วย 24 ไม่ได้ ให้เลื่อน 1 ไป

พิจารณารวมกับหลักถัดไปจนกว่าจะหารด้วย 24 

ได้ คือ 140 หารด้วย 24 มีค่าเท่ากับ 5 เศษ 20 

ดึง 8 ลงมาได้ 208 

	 แล้ว 208 หารด้วย 24 มีค่าเท่ากับ 8 และ

เหลือเศษเป็น 16
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ตัวประกอบของจ�ำนวนนับ1.

เค้ก 6 ชิ้น แบ่งให้เด็ก 3 คน ได้คนละ 2 ชิ้นพอดี ไม่เหลือเศษ 

เขียนในรูปการหารได้ดังนี้ 6 ÷ 3 = 2

การหารที่ไม่เหลือเศษ เรียกว่า “การหารลงตัว”

เค้ก 7 ชิ้น แบ่งให้เด็ก 3 คน ได้คนละ 2 ชิ้น เหลือเค้ก 1 ชิ้น

เขียนในรูปการหารได้ดังนี้ 7 ÷ 3 ได้ 2 เศษ 1

การหารที่เหลือเศษ และเศษนั้นน้อยกว่าตัวหาร เรียกว่า “การหารไม่ลงตัว”

จ�ำนวนนัับท่ีหาร 12 ได้ลงตัว มีกี่จ�ำนวน 

 1.1 ตัวประกอบ (Factor)
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ถ้านักเรียนมีเค้ก 6 ชิ้น นักเรียนจะสามารถแบ่งกลุ่มของเค้กได้ดังนี้

แบ่งเค้ก 6 ชิ้นเป็น 1 กลุ่ม เขียนในรูปการหารได้ดังนี ้6 ÷ 1 = 6

แบ่งเค้ก 6 ชิ้นเป็น 2 กลุ่ม เขียนในรูปการหารได้ดังนี ้6 ÷ 2 = 3

แบ่งเค้ก 6 ชิ้นเป็น 3 กลุ่ม เขียนในรูปการหารได้ดังนี ้6 ÷ 3 = 2

แบ่งเค้ก 6 ชิ้นเป็น 6 กลุ่ม เขียนในรูปการหารได้ดังนี้ 6 ÷ 6 = 1

จากรูปการแบ่งกลุ่มของเค้กจ�ำนวน 6 ชิ้น นักเรียนจะพบว่า

	 6 ÷ 1 = 6	

	 6 ÷ 2 = 3	

	 6 ÷ 3 = 2	

	 6 ÷ 6 = 1

นั่นคือ 1, 2, 3 และ 6 หาร 6 ลงตัว 

จะกล่าวว่า 1, 2, 3 และ 6 เป็นตัวประกอบของ 6
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จ�ำนวนนบัใด ๆ ทีห่ารจ�ำนวนนบันัน้ลงตัว เรียกว่า ตัวประกอบ (Factor) ของจ�ำนวนนบันัน้

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 1

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 2

จงตอบค�ำถามในแต่ละข้อต่อไปนี้

1) 5 เป็นตัวประกอบของ 125 หรือไม่ เพราะเหตุใด

ตอบ เป็น เพราะ ๕ หาร ๑๒๕ ลงตัว

2) 8 เป็นตัวประกอบของ 38 หรือไม่ เพราะเหตุใด

ตอบ ไม่เป็น เพราะ ๘ หาร ๓๘ ไม่ลงตัว

125 Į 5 = 25

38 Į 8 ได้ 4 เศษ 6

จงหาตัวประกอบทั้งหมดของ 10

วิธีท�ำ  พิจารณาจ�ำนวนนับที่ไม่เกิน 10

	 1	 หาร 10	ลงตัว  	 ดังนั้น 1  	เป็นตัวประกอบของ 10

	 2	 หาร 10 	ลงตัว	 ดังนั้น 2	 เป็นตัวประกอบของ 10

	 3	 หาร 10 	ไม่ลงตัว	 ดังนั้น 3	 ไม่เป็นตัวประกอบของ 10

	 4	 หาร 10 	ไม่ลงตัว  ดังนั้น 4  	 ไม่เป็นตัวประกอบของ 10

	 5	 หาร 10 	ลงตัว	 ดังนั้น 5	 เป็นตัวประกอบของ 10

	 6	 หาร 10 	ไม่ลงตัว	 ดังนั้น 6	 ไม่เป็นตัวประกอบของ 10

	 7	 หาร 10 	ไม่ลงตัว	 ดังนั้น 7	 ไม่เป็นตัวประกอบของ 10

	 8	 หาร 10 	ไม่ลงตัว	 ดังนั้น 8	 ไม่เป็นตัวประกอบของ 10

	 9	 หาร 10 	ไม่ลงตัว	 ดังนั้น 9	 ไม่เป็นตัวประกอบของ 10

	 10	 หาร 10 	ลงตัว	 ดังนั้น 10  เป็นตัวประกอบของ 10

      	จะได้จ�ำนวนนับที่หาร 10 ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 5 และ 10

ดังนั้น ตัวประกอบของ 10 ได้แก่ 1, 2, 5 และ 10 

ตอบ	 ตัวประกอบของ ๑๐ คือ ๑, ๒, ๕ และ ๑๐

การหารลงตัว เป็นการหารที่มีเศษเท่ากับศูนย์

หรือ การหารที่ไม่เหลือเศษ 

การหารไม่ลงตัว เป็นการหารที่มีเศษไม่เท่ากับศูนย์

สาระส�ำคัญ
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จงหาตัวประกอบทั้งหมดของจ�ำนวนนับต่อไปนี้

1.  8					    6.	 100

2.	 12			   	 7.	 120

3.	 25			   	 8.	 215

4.	 36				    9.	 1,005

5.	 60			   	 10.	2,000

จากตัวอย่างที่ 2 สามารถหาตัวประกอบทั้งหมดของจ�ำนวนนับได้อีกวิธี 

โดยการจับคู่ผลคูณ ดังนี้

ตัวประกอบของ 10 คือ 1, 2, 5 และ 10						    

	     						      ข้อสังเกต			 
				                             10  =  1 × 10			 

						            10  =  2 ×  51	   2                              5        10

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�
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 1.2 จ�ำนวนเฉพาะ (Prime number)

พิจารณาตัวประกอบของจ�ำนวนนับต่อไปนี้

	 2	 มีตัวประกอบ คือ 1 และ 2

	 3	 มีตัวประกอบ คือ 1 และ 3

	 4	 มีตัวประกอบ คือ 1, 2 และ 4

	 5	 มีตัวประกอบ คือ 1 และ 5

	 6	 มีตัวประกอบ คือ 1, 2, 3 และ 6

	 7	 มีตัวประกอบ คือ 1 และ 7

	 8	 มีตัวประกอบ คือ 1, 2, 4 และ 8

	 9	 มีตัวประกอบ คือ 1, 3 และ 9

	 10	มีตัวประกอบ คือ 1, 2, 5 และ 10

จะเห็นว่า 1 เป็นตัวประกอบของจ�ำนวนนับทุกจ�ำนวน และจ�ำนวนนับแต่ละจ�ำนวนจะเป็น 

ตัวประกอบของตัวมันเอง เมื่อนักเรียนพิจารณาจ�ำนวนนับด้านบนจะเห็นว่า 2, 3, 5  

และ 7 มีตัวประกอบเพียง 2 ตัว คือ 1 และตัวมันเอง จะกล่าวได้ว่า 2, 3, 5 และ 7 เป็น 

จ�ำนวนเฉพาะ (Prime number)

จ�ำนวนนับที่มากกว่า 1 และมีตัวประกอบเพียงสองตัว 

คือ 1 กับจ�ำนวนนับนั้น เรียกว่า จ�ำนวนเฉพาะ (Prime number)

สาระส�ำคัญ

1 ไม่ใช่จ�ำนวนเฉพาะ 

เพราะจ�ำนวนเฉพาะเป็นจ�ำนวนนับ

ที่มากกว่า 1

ควรระวัง
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1) 11 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

ตอบ 	เป็น เพราะ ๑๑ มีตัวประกอบเพียงสองตัว คือ ๑ และ ๑๑

2) 25 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

ตอบ 	ไม่เป็น เพราะ ๒๕ มีตัวประกอบมากกว่าสองตัว 

	 คือ ๑, ๕ และ ๒๕

3) จ�ำนวนใดต่อไปนี้เป็นจ�ำนวนเฉพาะ 15, 23, 27, 31, 33, 37 	

	 และ 41

ตอบ 	จ�ำนวนที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ ๒๓, ๓๑, ๓๗ และ ๔๑

จงตอบค�ำถามในแต่ละข้อต่อไปนี้

1.	19 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด	

2.	45 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

3.	21 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

4. 	23 เป็นจ�ำนวนเฉพาะหรือไม่ เพราะเหตุใด

5. 	จ�ำนวนใดต่อไปนี้เป็นจ�ำนวนเฉพาะ 11, 24, 39, 43, 51, 67 

	 และ 71

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 3

2 เป็นจ�ำนวนเฉพาะที่น้อยที่สุด และเป็นจ�ำนวนคู่

เพียงจ�ำนวนเดียวที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ

น่ารู ้กระทู้ส�ำคัญ

จากจ�ำนวนที่ก�ำหนดให้ 
ให้นักเรียนวงกลม  รอบจ�ำนวนที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ

MATH PUZZLE

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�

1

15
3

9

4

7

8

12

2
11

23
21

73
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 1.3 ตัวประกอบเฉพาะ

พิจารณาตัวประกอบของ 24 ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12 และ 24 

ตัวประกอบของ 24 ที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 2 และ 3 

กล่าวได้ว่า 2 และ 3 เป็นตัวประกอบเฉพาะของ 24

1) จงหาตัวประกอบเฉพาะของ 18

วิธีท�ำ		 ตัวประกอบของ 18 คือ 1, 2, 3, 6, 9 และ 18

		  ตัวประกอบที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 2 และ 3		

ตอบ ตัวประกอบเฉพาะของ ๑๘ คือ ๒ และ ๓	

2) จงหาตัวประกอบเฉพาะของ 29

วิธีท�ำ		 ตัวประกอบของ 29 คือ 1 และ 29

		  ตัวประกอบที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ คือ 29 	

ตอบ ตัวประกอบเฉพาะของ ๒๙ คือ ๒๙ 

จงตอบค�ำถามในแต่ละข้อต่อไปนี้

1. จงหาตัวประกอบเฉพาะของ 42			   3. จงหาตัวประกอบเฉพาะของ 34

2. จงหาตัวประกอบเฉพาะของ 25			   4. จงหาตัวประกอบเฉพาะของ 53

ตัวประกอบของ 12 คือ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12 
12 เกิดจากจ�ำนวนใดคูณกันได้บ้างนะ 

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 4

ตัวประกอบที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เรียกว่า ตัวประกอบเฉพาะ

สาระส�ำคัญ

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�
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 1.4 การแยกตัวประกอบ (Factorization)

ให้นักเรียนพิจารณาดินสอสี 12 แท่งที่ถูกแบ่งออกเป็นกลุ่ม กลุ่มละเท่า ๆ กัน ดังนี้

จะพบว่าดินสอสี 12 แท่งสามารถแบ่งเป็นกลุ่ม กลุ่มละ 6 แท่งเท่า ๆ กันได้ 2 กลุ่ม  

และดินสอสี 6 แท่งสามารถแบ่งต่อได้อีกเป็นกลุ่ม กลุ่มละ 3 แท่งเท่า ๆ กันได้ 2 กลุ่ม 

จะได้ว่า 12 = 2 × 2 × 3

โดยที่ 2 และ 3 เป็นตัวประกอบเฉพาะของ 12

กล่าวได้ว่า 12 = 2 × 2 × 3 เป็นการแยกตัวประกอบของ 12

2 6

12

2   ×  3

×

2 × 6

2 × 3

การแยกตัวประกอบ (Factorization) ของจ�ำนวนนับ

เป็นการเขียนแสดงจ�ำนวนนับในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะ

น่ารู ้กระทู้ส�ำคัญ
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จงแยกตัวประกอบของ 70

วิธีที่1	 70 = 7 × 10

	 70 = 7 × 5 × 2

	 70 = 2 × 5 × 7

ดังนั้น 70 = 2 × 5 × 7

วิธีที่2	

ดังนั้น 70 = 2 × 5 × 7

ตอบ ๗๐ = ๒ × ๕ × ๗

จงแยกตัวประกอบของ 60

วิธีที่1	 60 = 6 × 10

	 60 = 2 × 3 × 2 × 5

	 60 = 2 × 2 × 3 × 5

ดังนั้น 60 = 2 × 2 × 3 × 5

วิธีที่2	

ดังนั้น 60 = 2 × 2 × 3 × 5

ตอบ ๖๐ = ๒ × ๒ × ๓ × ๕

5
3
2 30
2

15

60

g
g
g

จงแยกตัวประกอบของจ�ำนวนนับต่อไปนี้

1.	35			   3.	78

2. 62			   4. 120

10

70

×7

2   ×   5

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 5

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 6

น�ำจ�ำนวนเฉพาะ

มาหารไปเรื่อย ๆ 

จนได้ผลหารเป็น

จ�ำนวนเฉพาะ

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�

7
5 35
2 70g
g

การแยกตัวประกอบ 

นิยมเขียนจ�ำนวนเรียง

จากน้อยไปมาก

60

× 10

2   ×   5

 6

2   ×   3
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จ�ำนวนนับใด ๆ ที่หารจ�ำนวนนับนั้นลงตัว เรียกว่า ตัวประกอบ 
(Factor) ของจ�ำนวนนับนั้น 

เช่น ตัวประกอบของ 6  คือ  1,  2,  3  และ  6

จ�ำนวนนับที่มากกว่า 1 และมีตัวประกอบเพียงสองตัว คือ 1 กับ

จ�ำนวนนับนั้น เรียกว่า จ�ำนวนเฉพาะ (Prime number)  
เช่น 2, 3 และ 5 เป็นจ�ำนวนเฉพาะ

ตัวประกอบที่เป็นจ�ำนวนเฉพาะ เรียกว่า ตัวประกอบเฉพาะ
เช่น ตัวประกอบเฉพาะของ 6 คือ 2 และ 3

การแยกตวัประกอบ (Factorization) ของจ�ำนวนนับ เป็นการเขียน

แสดงจ�ำนวนนับในรูปการคูณของตัวประกอบเฉพาะ 

เช่น 6 = 2 × 3 เป็นการแยกตัวประกอบของ 6

สรุปความรู้
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แบบฝึกทักษะ 1
1.		(*) จงตอบค�ำถามในแต่ละข้อต่อไปนี้

  		1) 12 เป็นตัวประกอบของ 144 หรือไม่ เพราะเหตุใด	

		 2)	23 เป็นตัวประกอบของ 96 หรือไม่ เพราะเหตุใด	

		 3)	4 เป็นตัวประกอบของ 2 หรือไม่ เพราะเหตุใด	

		 4)	10 เป็นตัวประกอบของ 1,000 หรือไม่ เพราะเหตุใด	

		 5)	15 เป็นตัวประกอบของ 1,050 หรือไม่ เพราะเหตุใด	

		 6)	21 เป็นตัวประกอบของ 423 หรือไม่ เพราะเหตุใด	

		 7)	45 เป็นตัวประกอบของ 15 หรือไม่ เพราะเหตุใด	

		 8)	9 เป็นตัวประกอบของ 108 หรือไม่ เพราะเหตุใด

	

2.		(**) จงหาตัวประกอบและตัวประกอบเฉพาะของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

  		1) 	21	 6) 	 108

  		2) 	17	 7) 	 155

  		3) 	35	 8) 	 123

  		4) 	52	 9) 	 1,080

  		5) 	63	 10) 2,400

3.		(**) จงแยกตัวประกอบของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

  		1) 	18	 6) 	 250

  		2) 	25	 7) 	 321

  		3) 	42	 8) 	 654

  		4) 	93	 9) 	 1,836

  		5) 	100	 10) 3,344
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ตัวหารร่วมมาก2.

จงหาตัวหารร่วมของ 15 และ 45

วิธีท�ำ		  จ�ำนวนนับที่หาร 15 ลงตัว ได้แก่ 1, 3, 5 และ 15

		  จ�ำนวนนับที่หาร 45 ลงตัว ได้แก่ 1, 3, 5, 9, 15 และ 45

ดังนั้น ตัวหารร่วมของ 15 และ 45 ได้แก่ 1, 3, 5 และ 15 	

ตอบ ตัวหารร่วมของ ๑๕ และ ๔๕ คือ ๑, ๓, ๕ และ ๑๕ 	

จงหาตัวหารร่วมของจ�ำนวนนับสองจ�ำนวนต่อไปนี้

1. 12 และ 20

2. 18 และ 92

3. 21 และ 42

 2.1 ตัวหารร่วม (Common Factor)

พิจารณาจ�ำนวนนับที่หาร 18 และ 24 ลงตัว

	 จ�ำนวนนับที่หาร 18 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 3 , 6 , 9 และ 18

	 จ�ำนวนนับที่หาร 24 ลงตัว ได้แก่ 1 , 2 , 3 , 4 , 6 , 8 , 12 และ 24

	 จ�ำนวนนับที่หาร 18 และ 24 ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 3 และ 6	

กล่าวได้ว่า 1, 2, 3 และ 6 เป็นตัวหารร่วมของ 18 และ 24

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 7

จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปลงตัว 

เรียกว่า “ตัวหารร่วม” หรือ “ตัวประกอบร่วม” ของจ�ำนวนนับเหล่านั้น

สาระส�ำคัญ

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�

กล่าวได้อีกอย่างว่า 

ตัวประกอบของ 18 

คือ 1, 2, 3, 6, 9 และ 18
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 2.2 ตัวหารร่วมมากหรือ ห.ร.ม. (Greates t Common Factor ; GCF) 

พิจารณาจ�ำนวนนับที่หาร 18 และ 24 ลงตัว 

	 จ�ำนวนนับที่หาร 18 ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 3, 6, 9 และ 18

	 จ�ำนวนนับที่หาร 24 ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12 และ 24

	 ตัวหารร่วมของ 18 และ 24 ได้แก่ 1, 2, 3 และ 6	

จะเห็นว่า 6 เป็นตัวหารร่วมของ 18 และ 24 ที่มากที่สุด

กล่าวได้ว่า ห.ร.ม. ของ 18 และ 24 คือ 6

ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป 

เรียกว่า “ตัวหารร่วมมาก” ของจ�ำนวนนับเหล่านั้น

ใช้อักษรย่อว่า ห.ร.ม. (Greatest Common Factor ; GCF)

จงหา ห.ร.ม. ของ 14 และ 42

วิธีท�ำ	 จ�ำนวนนับที่หาร 14 ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 7 และ 14

	 จ�ำนวนนับที่หาร 42 ลงตัว ได้แก่ 1, 2, 3, 6, 7, 14, 21 และ 42

	 ตัวหารร่วมของ 14 และ 42 ได้แก่ 1, 2, 7 และ 14

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 14 และ 42 คือ 14
ตอบ ห.ร.ม. ของ ๑๔ และ ๔๒ คือ ๑๔

	 นอกจากจะใช้วิธีการหาตัวหารร่วมที่มากที่สุดในการหา 

ห.ร.ม. แล้ว นักเรียนยังสามารถหา ห.ร.ม. ได้จากวิธีการแยก

ตวัประกอบ โดยน�ำจ�ำนวนเฉพาะท่ีเป็นตัวประกอบร่วมมาคณูกนั 

ดังตัวอย่างต่อไปนี้

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 8

ใช้วิธีการหา

ตัวหารร่วม

ที่มากที่สุด

สาระส�ำคัญ
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จงหา ห.ร.ม. ของ 60 และ 90

วิธีท�ำ	 3 60 90g
	 5 20 30g
	 4 62g
		  2     3	

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 60 และ 90 คือ 3 × 5 × 2 = 30

ตอบ ห.ร.ม. ของ ๖๐ และ ๙๐ คือ ๓๐

จงหา ห.ร.ม. ของ 30 และ 42

วิธีท�ำ	 30 = 2 × 3 × 5 

	 42 = 2 × 3 × 7

	 จะได้ว่า 2 และ 3 เป็นตัวหารร่วมของ 30 และ 42

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 30 และ 42 คือ 2 × 3 = 6

ตอบ ห.ร.ม. ของ ๓๐ และ ๔๒ คือ ๖

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 9

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 10 จงหา ห.ร.ม. ของ 24, 36 และ 60

วิธีท�ำ	 24 = 2 × 2 × 2 × 3

	 36 = 2 × 2 × 3 × 3

	 60 = 2 × 2 × 3 × 5

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 24, 36 และ 60 คือ 2 × 2 × 3 = 12

ตอบ ห.ร.ม. ของ ๒๔, ๓๖ และ ๖๐ คือ ๑๒

ใช้วิธีการ

แยกตัวประกอบ 

โดยน�ำจ�ำนวนเฉพาะ

ที่เป็นตัวประกอบร่วม

ของทั้งสามจ�ำนวน

มาคูณกัน

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 11

	 นักเรียนได้รู้จักวิธีการหา ห.ร.ม. โดยวิธีการหาตัวหารร่วมที่มากที่สุด
และวิธีการแยกตัวประกอบกันไปแล้ว ต่อไปจะเป็นวิธีการหา ห.ร.ม. โดย 
วิธกีารต้ังหาร โดยการหาตัวหารร่วมท่ีสามารถหารจ�ำนวนนบัท้ังสองจ�ำนวน
ได้ลงตัว แล้วน�ำมาหารต่อไปเรื่อย ๆ จนไม่มีจ�ำนวนนับใดนอกจาก 1 หาร
จ�ำนวนนับทั้งสองจ�ำนวนได้
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จงหา ห.ร.ม. ของ 18, 72 และ 48

วิธีท�ำ	 18 72 482g
	 3 36 249g
		   3    12     8	

ดังนั้น ห.ร.ม. ของ 18, 72 และ 48 คือ 2 × 3 = 6

ตอบ ห.ร.ม. ของ ๑๘, ๗๒ และ ๔๘ คือ ๖

  จากตัวอย่างที่ 8-12 แสดงให้เห็นว่าการหา ห.ร.ม. มี 3 วิธี คือ

	 1)	 โดยวิธีการหาตัวหารร่วมที่มากที่สุดหรือหาตัวประกอบร่วมที่มากที่สุด 	

		  (ตัวอย่างที่ 8)

	 2) 	โดยวิธีการแยกตัวประกอบ (ตัวอย่างที่ 9-10)

	 3) 	โดยวิธีการตั้งหาร (ตัวอย่างที่ 11-12)

จงหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

1. 22 และ 132

2. 42 และ 45

3. 16 และ 60

4. 9, 18 และ 54

5. 15, 42 และ 105

ใช้วิธีการตั้งหาร โดยการหาตัวหารร่วมที่สามารถหารจ�ำนวนนับ

ทุกจ�ำนวนได้ลงตัว แล้วน�ำมาหารต่อไปเรื่อย ๆ 

จนไม่มีจ�ำนวนนับใดนอกจาก 1 หารจ�ำนวนนับเหล่านั้นได้ 

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 12

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�
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สรุปความรู้

ตัวประกอบของ 6	 คือ  1 , 2 , 3 และ 6 

ตัวประกอบของ 42	คือ  1 , 2 , 3 , 6 , 7 , 14 , 21 และ 42

ตวัหารร่วม

จ�ำนวนนับที่หารจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปลงตัว 

เรียกว่า “ตวัหารร่วม” หรือ “ตวัประกอบร่วม” ของจ�ำนวนนับเหล่านั้น

ตัวหารร่วมที่มากที่สุดของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป 

เรียกว่า ตัวหารร่วมมากหรือ ห.ร.ม. (Greatest Common Factor ; GCF)

วธิกีารหา

1.	โดยวิธีการหาตวัหารร่วมที่มากที่สดุ 

	 หรือ ตวัประกอบร่วมที่มากที่สดุ

2. โดยวิธีการแยกตวัประกอบ

3. โดยวิธีการตั้งหาร
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1.	(*) จงหาตัวหารร่วมของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

  	1) 21 และ 36	 9)	 7, 14 และ 28

  	2) 45 และ 81	 10)	16, 24 และ 36

  	3) 22 และ 121	 11)	9, 126 และ 198

  	4) 27 และ 72	 12)	12, 42 และ 60

  	5)	44 และ 121	 13)	20, 30 และ 100

  	6) 32 และ 56	 14)	14, 21 และ 105

  	7) 35 และ 168	 15)	30, 60 และ 120

  	8) 63 และ 120	 16) 	26, 78 และ 234

2.	(**) จงหา ห.ร.ม. ของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

  	1) 12 และ 24	 9)	 6, 18 และ 42

  	2) 35 และ 56	 10) 	15, 40 และ 165

  	3) 30 และ 120	 11) 	20, 50 และ 100

  	4) 42 และ 54	 12)	39, 60 และ 135

  	5) 17 และ 41	 13)	45, 63 และ 108

  	6) 15 และ 27	 14)	16, 32, 64 และ 96

  	7) 45 และ 108	 15)	12, 24, 64 และ 128

  	8) 108 และ 189	 16) 	27, 45, 63 และ 108

แบบฝึกทักษะ 2
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ตัวคูณร่วมน้อย3.

จงหาตัวคูณร่วมของ 8 และ 12

วิธีท�ำ	 ตัวคูณของ 8 ได้แก่ 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, 64, 72, ...

	 ตัวคูณของ 12 ได้แก่ 12, 24, 36, 48, 60, 72, 84, 96, 108, ...

ดังนั้น ตัวคูณร่วมของ 8 และ 12 ได้แก่ 24, 48, 72, ...	  	

ตอบ ตัวคูณร่วมของ ๘ และ ๑๒ ได้แก่ ๒๔, ๔๘, ๗๒, ...	  	

จงหาตัวคูณร่วมของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

1. 2 และ 10

2. 4 และ 10

3. 7 และ 21

4. 12 และ 24

  3.1 ตัวคูณร่วม (Common multiple)

พิจารณาจ�ำนวนนับที่หารด้วย 2 และ 6 ลงตัว

จ�ำนวนนับที่หารด้วย 2 ลงตัว ได้แก่ 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, ...

	 เรียกจ�ำนวนนับเหล่านี้ว่า ตัวคูณของ 2

จ�ำนวนนับที่หารด้วย 6 ลงตัว ได้แก่ 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, ...

	 เรียกจ�ำนวนนับเหล่านี้ว่า ตัวคูณของ 6

จ�ำนวนนับที่หารด้วย 2 และ 6 ลงตัว ได้แก่ 6, 12, 18, ...

	 เรียก 6, 12, 18, ... ว่า ตัวคูณร่วมของ 2 และ 6

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 13

จ�ำนวนนับที่หารด้วยจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปลงตัว  

เรียกว่า “ตัวคูณร่วม” ของจ�ำนวนนับเหล่านั้น

สาระส�ำคัญ

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�
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3.2 ตัวคูณร่วมน้อยหรือ ค.ร.น. (Leas t Common Multiple ; LCM)

พิจารณาตัวคูณของ 6 และ 9 

	 ตัวคูณของ 6 ได้แก่ 6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, 60, ...

	 ตัวคูณของ 9 ได้แก่ 9, 18, 27, 36, 45, 54, 63, 72, 81, 90, ...

	 ตัวคูณร่วมของ 6 และ 9 ได้แก่ 18, 36, 54, ...

จะเห็นว่า 18 เป็นตัวคูณร่วมของ 6 และ 9 ที่น้อยที่สุด

กล่าวได้ว่า ค.ร.น. ของ 6 และ 9 คือ 18

จงหา ค.ร.น. ของ 2 และ 5

วิธีท�ำ	 ตัวคูณของ 2 ได้แก่ 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, 22, ...

	 ตัวคูณของ 5 ได้แก่ 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45, 50, 55, ...

	 ตัวคูณร่วมของ 2 และ 5 ได้แก่ 10, 20, ...

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 2 และ 5 คือ 10 	

ตอบ ค.ร.น. ของ ๒ และ ๕ คือ ๑๐ 	

	 นอกจากจะใช้วิธีการหาตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดในการหา ค.ร.น. แล้ว นักเรียนยัง

สามารถหา ค.ร.น. ได้จากวธิกีารแยกตวัประกอบ  โดยน�ำจ�ำนวนเฉพาะท่ีเป็นตัวประกอบ

ร่วมและตัวประกอบเฉพาะที่เหลือมาคูณกัน ดังตัวอย่างต่อไปนี้

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 14
ใช้วิธีการหาตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุด

ตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป

เรียกว่า “ตัวคูณร่วมน้อย” ของจ�ำนวนนับเหล่านั้น 

ใช้อักษรย่อว่า ค.ร.น. (Least Common Multiple ; LCM)

สาระส�ำคัญ
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จงหา ค.ร.น. ของ 8 และ 10

วิธีท�ำ	 8	=	2 × 2 × 2

	 10 = 	2 × 5

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 8 และ 10 คือ 2 × 2 × 2 × 5 = 40 

ตอบ ค.ร.น. ของ ๘ และ ๑๐ คือ ๔๐ 	

จงหา ค.ร.น. ของ 72 และ 90

วิธีท�ำ		  2 72 90g
		  3 36 45g
		  3 12 15g		  	
			   4	 5

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 72 และ 90 คือ 2 × 3 × 3 × 4 × 5 = 360	

ตอบ ค.ร.น. ของ ๗๒ และ ๙๐ คือ ๓๖๐ 	

จงหา ค.ร.น. ของ 4, 24 และ 30

วิธีท�ำ	 4	=	2 × 2 

	 24	=	2 × 2 × 2 × 3

	 30 	= 2 × 3 × 5

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 4, 24 และ 30 คือ 2 × 2 × 3 × 2 × 5 = 120

ตอบ ค.ร.น. ของ ๔, ๒๔ และ ๓๐ คือ ๑๒๐ 	

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 15

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 16
ใช้วธิกีารแยกตัวประกอบ โดยน�ำจ�ำนวนเฉพาะท่ี

เป็นตัวประกอบร่วมของท้ังสามจ�ำนวน สองจ�ำนวน 

และตัวประกอบเฉพาะท่ีเหลือมาคณูกนั

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 17

	 นักเรียนได้รู้จักวิธีการหา ค.ร.น. โดยวิธีการหาตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุด
และวิธีการแยกตัวประกอบกันไปแล้ว ต่อไปจะเป็นวิธีการหา ค.ร.น. โดย 
วิธกีารต้ังหาร โดยการน�ำตัวหารทกุตัวและผลหารขัน้สุดท้ายทกุตัวมาคูณกนั
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จากตัวอย่างที่ 14-18 แสดงให้เห็นว่าการหา ค.ร.น. มี 3 วิธี คือ

	 1)	 โดยวิธีการหาตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุด (ตัวอย่างที่ 14)

	 2) โดยวิธีการแยกตัวประกอบ (ตัวอย่างที่ 15-16)

	 3) โดยวิธีการตั้งหาร (ตัวอย่างที่ 17-18)

จงหา ค.ร.น. ของ 30, 84 และ 90

วิธีท�ำ		  2 30 84 90g
		  5 15 42 45g
		  3 3 42 9g
		  	 1	 14	 3

ดังนั้น ค.ร.น. ของ 30, 84 และ 90 คือ 2 × 5 × 3 × 1 × 14 × 3 = 1260	

ตอบ ค.ร.น. ของ ๓๐, ๘๔ และ ๙๐ คือ ๑,๒๖๐	

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 18

ใช้วิธีการตั้งหาร โดยตัวหารต้องหารจ�ำนวนนับที่

ก�ำหนดให้อย่างน้อยสองจ�ำนวนได้ลงตัว แล้วน�ำ

ตัวหารทุกตัว และผลหารขั้นสุดท้ายทุกตัวมาคูณกัน

จงหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

1. 5 และ 10

2. 14 และ 21

3. 10 และ 15

4. 3, 5 และ 9

5. 12, 15 และ 24

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�
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จงลากเส้นแบ่งหน้าปัดนาฬิกาออกเป็น 2 ส่วน โดยผลรวมของจ�ำนวนบนหน้าปัด
นาฬิกาทั้งสองส่วนต้องเท่ากัน

12 1

2

3

4

6
7

8

9

10

11

5

MATH PUZZLE
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ตัวคูณของ 2	 คือ  2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, ...

ตัวคูณของ 6	 คือ  6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, ...  

ตวัคูณร่วมของ 2 และ 6 คือ 6, 12, 18, ...	

ตัวคูณร่วมที่น้อยที่สุดของจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไป 

เรียกว่า ตัวคูณร่วมน้อยหรือ ค.ร.น. (Least Common Multiple ; LCM)

สรุปความรู้

จ�ำนวนนับที่หารด้วยจ�ำนวนนับตั้งแต่สองจ�ำนวนขึ้นไปลงตัว  

เรียกว่า “ตวัคูณร่วม” ของจ�ำนวนนับเหล่านั้น

วธิกีารหา

1.	โดยวิธีการหาตวัคูณร่วมน้อยที่สดุ

2. โดยวิธีการแยกตวัประกอบ

3. โดยวิธีการตั้งหาร
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1. (*) จงหาตัวคูณร่วมของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

  	1) 2 และ 4	 9)		 2, 3 และ 6

  	2) 	3 และ 5	 10)		4, 5 และ 10

  	3) 	7 และ 14	 11)		6, 9 และ 12

  	4) 	11 และ 22	 12)		7, 14 และ 21

  	5) 	15 และ 21	 13)		11, 22 และ 33

  	6) 	10 และ 15	 14)		5, 15 และ 30

  	7) 	35 และ 70	 15)		8, 12 และ 18

  	8) 40 และ 120	 16)		10, 20 และ 25

2. (**) จงหา ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับในแต่ละข้อต่อไปนี้

  	1) 	4 และ 8	 9)		 3, 6 และ 12

  	2) 	5 และ 7	 10)		4, 40 และ 120

  	3) 	3 และ 12	 11)		3, 5 และ 15

  	4) 	2 และ 11	 12)		12, 18 และ 21

  	5) 	15 และ 20	 13)		21, 24 และ 108

  	6) 	18 และ 27	 14)		4, 8, 10 และ 12

  	7) 	25 และ 60	 15)		6, 9, 30 และ 100

  	8) 	108 และ 324	 16)		25, 30, 45 และ 125

แบบฝึกทักษะ 3
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โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับ ห.ร.ม. และ ค.ร.น.4.
พิจารณาข้อความต่อไปนี้

	 “น�ำ้มเียลลรีสส้ม 12 อนั และเยลลรีสมะนาว 18 อนั ต้องการแบ่งใส่ถงุ ถงุละเท่า ๆ  กนั 

โดยไม่ปนกันและไม่มีเยลลีเหลือ น�้ำจะแบ่งเยลลีใส่ถุงได้มากที่สุดถุงละกี่อัน”

	

	 เนื่องจากน�้ำต้องการแบ่งเยลลีแต่ละรสใส่ถุง ถุงละเท่า ๆ กัน 

น�้ำจะมีวิธีการแบ่งเยลลีรสส้มทั้งหมด 6 วิธี คือ ถุงละ 1, 2, 3, 4, 6 และ 12

น�้ำจะมีวิธีการแบ่งเยลลีรสมะนาวทั้งหมด 6 วิธี คือ ถุงละ 1, 2, 3, 6, 9 และ 18

	 แสดงว่าถ้าน�้ำต้องการแบ่งเยลลีใส่ถุง ถุงละเท่า ๆ กัน โดยไม่ปนกันและให้แต่ละถุงได้

จ�ำนวนเยลลีมากที่สุด น�้ำจะต้องแบ่งเยลลีใส่ถุง ถุงละ 6 อัน

	 ดังนั้น น�้ำจะแบ่งเยลลีรสส้มใส่ถุง ถุงละ 6 อัน ได้ 2 ถุง 

และจะแบ่งเยลลีรสมะนาวใส่ถุง ถุงละ 6 อัน ได้ 3 ถุง

ถ้าการแบ่งเป็นกอง กองละเท่า ๆ กัน และให้ได้จ�ำนวนมากที่สุดใน
แต่ละกองเป็นการหา ห.ร.ม. แล้วการบอกว่าแบ่งเป็นกอง กองละเท่า ๆ กัน

ให้ได้จ�ำนวนกองน้อยที่สุดจะเป็นการหา ห.ร.ม. หรือ ค.ร.น.

สังเกตว่าค�ำตอบของปัญหาข้างต้นคือ ห.ร.ม. ของ 12 และ 18
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โอมมีลูกอมรสส้ม 24 เม็ด รสนม 48 เม็ด และรสมินต์ 60 เม็ด 

ต้องการแบ่งใส่กระปกุ กระปกุละเท่า ๆ  กนั โดยไม่ปนกนัและไม่มี

ลกูอมเหลอื โอมจะจดัลูกอมใส่กระปุกได้มากทีสุ่ดกระปุกละกีเ่ม็ด

วิธีท�ำ		  โอมมีลูกอมรสส้ม	 24 	เม็ด

		  โอมมีลูกอมรสนม	 48 	เม็ด

		  โอมมีลูกอมรสมินต์  60  	เม็ด

		  หา ห.ร.ม. ของ 24, 48 และ 60 โดยใช้วิธีตั้งหาร

				    24 48 602g
				    2 12 24 30g
				    63 1512g
       			       	 2	 4	 5

		  หา ห.ร.ม. ของ 24, 48 และ 60 คือ 2 × 2 × 3 = 12

ตอบ โอมจะจัดลูกอมใส่กระปุกได้มากที่สุดกระปุกละ ๑๒ เม็ด 	

 	
สายใจมีโดนัท 9 ชิ้น ขนมปัง 12 ชิ้น และเค้ก 6 ชิ้น ถ้าสายใจต้องการ

แบ่งขนมใส่จาน จานละเท่า ๆ  กัน โดยไม่ให้ขนมปนกัน สายใจจะแบ่ง

ขนมได้มากที่สุดจานละกี่ชิ้น

แม่ซือ้เค้กมาแล้ววางไว้ในครวัเพือ่เตรียมแบ่งให้กุก๊ ไหม และป่าน ผ่านไป
เพยีง 1 ชัว่โมง ปรากฏว่าเค้กหายไป เมือ่ถามลูกท้ังสามคน ก็ได้ค�ำตอบดงันี้
กุก๊  : ป่านเป็นคนขโมยไป หนเูห็นกบัตา
ไหม : คนท่ีขโมยเค้กไปกคื็อกุก๊นัน่แหละ
ป่าน : ไหมไม่ได้ขโมยไปแน่นอน
แม่ทราบว่าลูกสองคนพดูความจริง ส่วนลูกอกีหนึง่คนพดูโกหกและเป็นขโมย
รูห้รือไม่ว่าใครขโมยเค้กไป

เป็นการหา ห.ร.ม. เพราะ

มีค�ำว่าแบ่งใส่กระปุก 

กระปุกละเท่า ๆ กัน

และค�ำว่า "มากที่สุด"

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 19

MATH PUZZLE

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�
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พิจารณาข้อความต่อไปนี้ 

	 “แม็คตั้งนาฬิกาปลุกไว้สามเรือน โดยให้ปลุกพร้อมกันครั้งแรกเวลา 06.00 น.

		  เรือนแรกปลุกทุก 	 2	นาที

		  เรือนที่สองปลุกทุก	 4	นาที 

		  เรือนที่สามปลุกทุก	8	นาที

	 ใช้เวลานานเท่าใดนาฬิกาทั้งสามเรือนจึงจะปลุกพร้อมกันอีกครั้งหนึ่ง”

จะได้ว่า

	 นาฬิกาเรือนแรกจะปลุกทุก 2 นาที คือ 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, ...

	 นาฬิกาเรือนที่สองจะปลุกทุก 4 นาที คือ 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, ...

	 นาฬิกาเรือนที่สามจะปลุกทุก 8 นาที คือ 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, ...

	 ดังนั้น นาฬิกาทั้งสามเรือนจะปลุกพร้อมกันอีกครั้งหนึ่งที่เวลา 06.08 น.

สงัเกตว่าค�ำตอบของปัญหาข้างต้น คือ ค.ร.น. ของ 2, 4 และ 8
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นักวิ่งสามคนฝึกวิ่งรอบสนาม นักวิ่งคนที่หนึ่งใช้เวลาวิ่งรอบละ 6 

นาท ีนกัวิง่คนทีส่องใช้เวลาวิง่รอบละ 10 นาท ีและนกัวิง่คนทีส่าม

ใช้เวลาวิง่รอบละ 12 นาที ีเมือ่นกัวิง่ทัง้สามคนออกวิง่จากจดุเริม่ต้น 

พร้อมกัน นักวิ่งทั้งสามคนจะต้องวิ่งต่อไปอีกนานเท่าใดจึงจะพบ

กันที่จุดเริ่มต้นพร้อมกันอีกครั้ง

วิธีท�ำ		  นักวิ่งคนที่หนึ่งใช้เวลาวิ่งรอบละ   6   	นาที

		  นักวิ่งคนที่สองใช้เวลาวิ่งรอบละ  10  	นาที			

		  นักวิ่งคนที่สามใช้เวลาวิ่งรอบละ  12  	นาที			

		  หา ค.ร.น. ของ 6, 10 และ 12 โดยใช้วิธีตั้งหาร

				    2 6 10 12g
				    53 3 6g
		          	 	 1	  5	   2

		  ค.ร.น. ของ 6, 10 และ 12 คอื 2 × 3 × 1 × 5 × 2  = 60 

ตอบ	นักวิ่งทั้งสามคนจะต้องวิ่งต่อไปอีก ๖๐ นาที หรือ ๑ ชั่วโมง  

	 จึงจะพบกันที่จุดเริ่มต้นพร้อมกันอีกครั้ง	  	

การเดินทางจากเมือง ก ไปเมือง ข มีรถโดยสารไปได้สามสาย โดยใน

แต่ละวันนายท่าจะปล่อยรถโดยสารออกพร้อมกันในเวลา 07.00 น. 

ซึ่งก�ำหนดการปล่อยรถโดยสาร คือ

	 รถสายแรกจะปล่อยทุก		 15	 นาที

	 รถสายที่สองจะปล่อยทุก	 20	 นาที

	 รถสายที่สามจะปล่อยทุก	 30	 นาที

จงหาว่านานเท่าใดนายท่าจงึจะปล่อยรถโดยสารพร้อมกนัอกีครัง้หนึง่

ตัวอย่างที่ 1ตัวอย่างที่ 20

เป็นการหา ค.ร.น. เพราะ

มคี�ำว่า "พร้อมกนัอกีครัง้" 

ตัวอย่างที่ 1น้องลองทำ�
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1. 	(*) มีผลไม้ 3 ถุง ถุงแรกมีส้ม 24 ผล ถุงที่สองมีสาลี่ 60 ผล และถุงที่สามมีล�ำไย 90 ผล  

	 ต้องการจัดผลไม้ทั้งสามชนิดใส่ถาดให้มีจ�ำนวนผลไม้แต่ละชนิดเท่า ๆ กันและได้

	 จ�ำนวนมากที่สุด โดยไม่มีผลไม้ปนกันและไม่มีผลไม้เหลือ จะจัดผลไม้ได้ถาดละกี่ผล

2. 	(*) มีนาฬิกาสามเรือน แต่ละเรือนจะร้องเตือนในเวลาดังนี้ เรือนแรกจะร้องบอกเวลา 

	 ทุก ๆ 65 นาที เรือนที่สองจะร้องบอกเวลาทุก ๆ 15 นาที และเรือนที่สามจะร้องบอก	

	 เวลาทุก ๆ 39 นาที ถ้านาฬิกาทั้งสามเรือนร้องบอกเวลาพร้อมกันครั้งแรกเมื่อเวลา  

	 15.35 น. แล้ว นาฬิกาทั้งสามเรือนจะร้องบอกเวลาพร้อมกันอีกครั้งเมื่อเวลาใด

3. 	(**) ลวดเส้นที่หนึ่งยาว 24 เมตร ลวดเส้นที่สองยาว 42 เมตร นําลวดทั้งสองเส้นมาแบ่ง 

	 เป็นเส้น ๆ ให้ยาวเส้นละเท่า ๆ กันโดยไม่มีลวดเหลือ และให้ลวดแต่ละเส้นยาวที่สุด 

	 จะแบ่งลวดได้ทั้งหมดกี่เส้น

4.	(**) มะม่วงราคาผลละ 8 บาท มะพร้าวราคาผลละ 6 บาท และแตงโมราคาผลละ  

	 9 บาท ถ้าต้องการซื้อผลไม้ทุกชนิดเป็นจ�ำนวนเงินเท่ากันและจ่ายเงินให้น้อยที่สุด 

	 จะ	ต้องซื้อผลไม้ในราคาชนิดละกี่บาท

5.	(***) ร้านเสื้อผ้าร้านหนึ่งมีเสื้อสีแดงทั้งหมด 200 ตัว เสื้อสีขาว 150 ตัว และเสื้อสีฟ้า  

	 450 ตัว ร้านเสื้อผ้าร้านนี้ต้องการจัดเสื้อเข้าชุดเพื่อจ�ำหน่ายเป็นชุดของขวัญ โดยแต่ละ 

	 กล่องจะมจี�ำนวนเสือ้เท่ากนัและมเีสือ้เพยีงสเีดยีวเท่านัน้ ไม่ปนกนัและได้จ�ำนวนมากทีส่ดุ 

	 เมื่อจัดเสร็จแล้วไม่ต้องการให้มีเศษเหลือ ร้านเสื้อผ้าแห่งนี้จะจัดชุดของขวัญได้ท้ังหมด 

	 กี่ชุด

แบบฝึกทักษะ 4
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6. 	(***) คุณพ่อติดไฟกะพริบ 2 ดวง ดวงแรกจะกะพริบทุก ๆ 30 วินาที ดวงที่สอง

	 กะพริบทุก ๆ 36 วินาที ถ้าไฟสองดวงกะพริบพร้อมกันครั้งแรกในเวลา 10.00 น. 		

	 อยากทราบว่าไฟทั้งสองดวงจะกะพริบพร้อมกันครั้งที่ 10 ในเวลาใด

MATH PUZZLE

จงย้ายต�ำแหน่งไม้ขีด 1 ก้าน เพื่อท�ำให้ประโยคสัญลักษณ์ต่อไปนีถู้กต้อง



คณิตศาสตร์
 รอบตัว

จ�ำนวนเฉพาะ (Prime numbers) เป็นจ�ำนวนที่มีเพียง 1 และ 

ตัวมันเองเท่านั้นที่สามารถหารได้ลงตัว ซึ่งจ�ำนวนเฉพาะนั้นสามารถ

มีขนาดใหญ่ข้ึนได้เร่ือย ๆ จนถึงระดับหลักหลายล้าน โดยในเดือน

ธนัวาคม ปี 2561 ท่ีผ่านมาได้มีการค้นพบจ�ำนวนเฉพาะทีมี่ขนาดใหญ่

ที่สุดจ�ำนวนใหม่ที่ยาวถึง 24,862,048 หลัก โดยเหล่านักคณิตศาสตร์

หัวกะทิในโครงการ Great Internet Mersenne Prime Search (GIMPS)

แหล่งที่มา : http://www.sci-news.com/othersciences/mathematics/larges t-prime-number-06751.html 
		  (สืบค้นเมื่อวันที่ 18 พฤศจิกายน 2562)

ศาสตราจารย์คริส คาลด์เวลล์ นักคณิตศาสตร์จากมหาวิทยาลัยเทนเนสซี 

(University of Tennessee) ซึ่งเป็นผู้ดูแลเว็บไซต์ค้นหาจ�ำนวนเฉพาะที่ใหญ่ที่สุด

แห่งหนึ่งกล่าวไว้ว่า “การค้นหาจ�ำนวนเฉพาะใหม่ ๆ ก็เหมือนกับการขุดหาเพชร

เม็ดใหม่ ๆ โดยจ�ำนวนเฉพาะขนาดใหญ่ระดับหลายสิบล้านหลัก ซ่ึงอาจมีการค้น

พบในระดับหลายร้อยหรือหลายพันล้านหลักในอนาคต ก็เทียบได้กับเพชรขนาด

ใหญ่ที่เป็นความภาคภูมิใจของผู้ค้นพบ แม้จะน�ำไปใช้งานจริงไม่ได้ แต่ก็นับเป็น

ความสวยงามทางคณิตศาสตร์”

มีผู้คนมากมายพยายามค้นหาจ�ำนวนเฉพาะท่ีมากขึ้นเรื่อย ๆ อย่างจ�ำนวนเฉพาะ

ล่าสุดท่ีถกูค้นพบท่ียาวถงึ 24,862,048 หลกั ซึง่ยาวกว่าจ�ำนวนเฉพาะทีพ่บในปี 2017 

ถงึ 1.5 ล้านหลกั และมแีนวโน้มว่าการค้นหาจะไม่มีวนัส้ินสุด ดงันัน้แล้วนกัเรยีนลอง

ค้นหาดูซิว่าในตอนนี้จ�ำนวนเฉพาะที่ยาวที่สุดที่ถูกค้นพบจะมีความยาวเท่าใด



1) 5 เป็นตัวประกอบของ 15

2) 24 เป็นตัวประกอบของ 12

3) 1, 2, 3, 5 และ 7 เป็นจ�ำนวนเฉพาะทุกจ�ำนวน

4) ตัวประกอบของ 21 คือ 1, 3, 7, 21 

5) ตัวประกอบเฉพาะของ 35 คือ 5 และ 7 

6) ตัวหารร่วมของ 12 และ 20 คือ 1, 2 และ 4

7) ห.ร.ม. ของ 12 และ 20 คือ 2

8) ตัวคูณร่วมของ 3 และ 9 คือ 9, 18, 27, 36, ...

9) ค.ร.น. ของ 3 และ 6 คือ 18

10) “มผีลไม้อยูส่ามชนดิ คอื ส้ม 56 ผล มะพร้าว 84 ผล และมงัคดุ 140 ผล จะแบ่ง

      ใส่ลงัโดยแยกชนดิกนัให้ได้มากทีส่ดุและเท่า ๆ กนัทกุลงั จะบรรจไุด้ลงัละกีผ่ล” 

      เป็นโจทย์ปัญหาการหา ห.ร.ม.

ทบทวนตัวเอง

จงพิจารณาแต่ละข้อต่อไปนี้ แล้วตอบว่า “ถูกต้อง” หรือ “ไม่ถูกต้อง”
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ให้นักเรียนก�ำหนดจ�ำนวนนับขึ้นมา 1 จ�ำนวน เป็นตัวแทนของนักเรียน จากนั้นให้

นักเรียนจับกลุ่มกับเพื่อนกลุ่มละ 2-3 คน เพื่อให้ ห.ร.ม. หรือ ค.ร.น. ของจ�ำนวนนับ

ที่นักเรียนและเพื่อนก�ำหนดตรงกับจ�ำนวนที่ก�ำหนดให้ต่อไปนี้

   	

 

	

กิจกรรมท้ายหน่วยการเรียนรู้

		  ห.ร.ม.   5      8      12     24     20     36     40      50     75      

 

		  	ค.ร.น.   15    20     25     50     60     80     100    120    
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จงเลือกค�ำตอบที่ถูกต้อง 

1.	 ข้อใดกล่าวถูกต้อง 

	 ก. 11 	เป็นตัวประกอบของ 982 

	 ข.	9	 เป็นตัวประกอบของ 819 

	 ค.	7	 เป็นตัวประกอบของ 583	  

	 ง.	 6	 เป็นตัวประกอบของ 619		   

 

2.	 20 มีตัวประกอบทั้งหมดกี่ตัว

	 ก.	4 ตัว	 ข.	 5 ตัว 

	 ค.	6 ตัว	 ง.	 7 ตัว	  

	  

3.	 ตัวประกอบทั้งหมดของ 30 คือข้อใด 

	 ก.	1, 2, 10 และ 30	

	 ข.	1, 2, 5, 10, และ 30	  

	 ค.	1, 2, 3, 6, 10, 15 และ 30		

	 ง.	 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 และ 30	

	  

4.	 จ�ำนวนในข้อใดเป็นตัวประกอบเฉพาะของ 91 

	 ก.	3 และ 7	 ข. 	3 และ 17	  

	 ค.	7 และ 13	 ง. 	7, 13 และ 19

5. 	 ระหว่าง 1-10 มีจ�ำนวนเฉพาะอยู่ทั้งหมดกี่จ�ำนวน

	 ก. 	2 จ�ำนวน	

	 ข.	3 จ�ำนวน	

	 ค.	4 จ�ำนวน	

	 ง.	 5 จ�ำนวน

แบบทดสอบท้ายหน่วยการเรียนรู้
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6.		 ข้อใดเป็นตัวหารร่วมของ 8 กับ 12 

		  ก.	1 และ 12		  ข. 1, 2 และ 4 

		  ค.	1, 2, 3 และ 4	 ง.	 1, 2, 3 และ 12

 

 7.		 ห.ร.ม. ของ 6 กับ 20 คือจ�ำนวนใด

		  ก.	1			  ข.	2 

		  ค.	3			  ง.	 6	

 

8.		 ค.ร.น ของ 15 กับ 20 คือจ�ำนวนใด 

		  ก.	5

		  ข.	15	  

		  ค.	20		

		  ง.	 60	

9.			 มีเชือกอยู่ 3 เส้น ยาวเส้นละ 12, 15 และ 18 เมตร ถ้าแบ่งเชือกแต่ละเส้น	

			  ให้ยาวเท่า ๆ กัน โดยไม่เหลือเศษ และยาวที่สุด จะได้เชือกยาวเส้นละกี่เมตร

			  ก. 	1 เมตร	

			  ข.	3 เมตร	  

			  ค.	4 เมตร		

			  ง.		 6 เมตร

10. 	นักกีฬาว่ายน�้ำ 3 คน เริ่มว่ายน�้ำพร้อมกัน คนแรกจะพักทุก ๆ 30 นาที 

			  คนที่สองจะพักทุก ๆ 45 นาที และคนที่สามจะพักทุก ๆ 60 นาที นานเท่าใด

			  นักกีฬาทั้ง 3 คนจึงจะพักพร้อมกันอีกครั้ง

			  ก.	60 นาที	

			  ข.	120 นาที	

			  ค.	180 นาที	

			  ง.		 200 นาที
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1.	นฤมลมีที่ดินแปลงหนึ่งเป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า ขนาดกว้าง 12  เมตร และยาว  20  เมตร   

			 ถ้าต้องการล้อมรั้วโดยปักเสาใหัห่างเท่า ๆ  กันและห่างกันมากที่สุด จะสามารถปักเสาให้ 

			 ห่างกันได้กี่เมตร และใช้เสากี่ต้น

2.	กระเบือ้งปพูืน้เป็นรปูส่ีเหล่ียมจตุัรสั แผ่นเลก็มีขนาดยาวด้านละ 20 เซนตเิมตร แผ่นใหญ่ 

			 มีขนาดยาวด้านละ 25 เซนติเมตร ถ้าใช้กระเบื้องทั้งสองขนาดนี้ปูพื้นให้เป็นรูปสี่เหลี่ยม 

			 จัตุรัส โดยให้มีพื้นที่น้อยที่สุด จะต้องใช้กระเบื้องทั้งสองขนาดอย่างละกี่แผ่น

จงตอบค�ำถามต่อไปนี้ 

ค�ำถามประลองยุทธ์
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